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 Divisibility القسمةقابليـة 

 هي ايجاد عدد نسبته الى الواحد كنسبة المقسوم الى المقسوم عليهِ. القسمة:

 

 

اي ان : 
مقسوم

 مقسوم عليه
=

بسط

مقام
، 

 𝑎 ÷ 𝑏 = 𝑐 , 𝑜𝑟 𝑐 =
𝑎

𝑏
, 𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒 𝑏 ≠ 0. 

 هو العدد )ناتج القسمة(. cحيث ان 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

6

3
=   مثال: )ا( 2

نسبته الى الواحد اي  2العدد  
2

1
كنسبة المقسوم الى المقسوم عليه، اي ان  

6

3
. 

4− )ب( = −5 ∖ 20 

نسبته الى الواحد اي  (4-)العدد 
−4

1
كنسبة المقسوم الى المقسوم عليه، اي ان  

20

−5
. 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

𝑎𝑛اذا كان  مثال: = 22𝑛−1 + 32𝑛−1 5، فاثبت ان ∖ 𝑎𝑛. 
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 :البرهان

 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

,𝑎اذا كان  تعريف: 𝑏 ∈ 𝑍, 𝑏 ≠  b، او ان bعلى  )divisible (انه يقبل القسمة  a، فيقال عن 0

𝑚، اذا وجد عدد a  (divides)تقسم  ∈ 𝑍  بحيث انa=b.m. 

 ملاحظة: 

  اذا كانa  يقبل القسمة علىb  فيعبر عن ذلك بالشكل𝑏 ∖ 𝑎  او
𝑎

𝑏
. 

  اما اذا كانa  لا يقبل القسمة علىb  فيعبر عن ذلك بالشكل𝑏 ∤ 𝑎. 

4 )ا(: مثال  ∖ 8، لان 8 = 2 × 4. 

𝑚∃ )ب( = 0; 𝑚 ∈ 𝑍, 𝑏 ≠ 0، 𝑏 ∖ 0. 

𝑚∃ )ج( = ∓1; 𝑚 ∈ 𝑍, 𝑎 ≠ 0، ∓ 𝑎 ∖ 𝑎. 

𝑚∃ )د( = ∓𝑎; 𝑚 ∈ 𝑍, ∀𝑎 ∈ 𝑍، ∓ 1 ∖ 𝑎. 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

 الخواص الاساسية لقابلية القسمة:

 (: 5مبرهنة )

,𝑎أذا كان  𝑏, 𝑐 ∈ 𝑍فان ، 
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 :البرهان

 

 

 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

 (:6مبرهنة )

𝑐اعداد صحيحة، وكان  a, b, cاذا كان  ∖ 𝑏 و b ∖ 𝑎فان ،𝑐 ∖ 𝑎  . 

 البرهان:

𝑐بما انه  ∖ 𝑏 و  𝑏 ∖ 𝑎 فانه يوجد أعداد صحيحة ،𝑘1& 𝑘2   بحيث أن𝑏 = 𝑘1𝑎   و𝑐 = 𝑘2𝑏 ،

𝑐وبالنتيجة فان  = 𝑘2(𝑘1𝑎) اذاً فان ،𝑐 ∖ 𝑎  . 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

 امثـلــة:

6اذا كان  -1 ∖ 3 و 18 ∖ 3، ولذا فأن 6 ∖ 18. 

3اذا كان  -2 ∖ 5 و 6 ∖ 3، ولذا فأن 10 × 5 = 6يقسم  15 × 10 = 60. 

3اذا كان  -3 ∖ 3 و 15 ∖ 3، ولذا فأن 6 ∖ (2 × 6 + 4 × 15). 

2اذا كان  -4 ∖ و 2− − 2 ∖ 2، ومن ثم فأن 2 = −(−2). 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 
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  )  AlgorithmDivision(خوارزمية القسمة ( 7مبرهنة )

𝑏اذا كانت  ≠ ,𝑎 و 0 𝑏 ∈ 𝑍  فيوجد عددين صحيحين وحيدينm, r بحيث أن 

 .0 ≤ 𝑟 < |𝑏|،𝒂 = 𝒎𝒃 + 𝒓  يسمىm  خارج قسمة(quotient)  العددa  على العددb  ويسمى

 القسمة. (remainder)باقي  rالعدد 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

 امثـلــة:

 

------------------------------------------------------------------------------------------ 

 :(8مبرهنة )

 

------------------------------------------------------------------------------------------- 

 تعريف: 
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-------------------------------------------------------------------------------------- 

 .b=2بدلالة الاساس  41عبر عن العدد  -1 :امثـلــة

 بمـا أن

41=20(2) +1 

20=10(2) +0 

10=5(2) +0 

5=2(2) +1 

2=1(2) +0 

1=0(2) +1 

∴ 41 = 1 × 25 + 0 × 24 + 1 × 23 + 0 × 22 + 0 × 21 + 1 × 20 

         = (101001)2. 

------------------------------------------------------------------------------------------- 

 .b=8بدلالة الاساس  21483عبر عن العدد  -2

21483=2685(8) +3 

2685=335(8) +5 

335=41(8) +7 
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41=5(8) +1 

5=0(8) +5 

∴ 21483 = 5 × 84 + 1 × 83 + 7 × 82 + 5 × 8 + 3 × 80 

= (51753)8. 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

 .b=16بدلالة الاساس  61469عبر عن العدد  -3

61469= 16(3841) + 13 

  3841= 16(240) + 1 

    240= 16(15) + 0 

       15= 16(0) + 15 

∴ 61469 = 15 × 163 + 0 × 162 + 1 × 161 + 13 × 160 

                = 𝐹 × 163 + 0 × 162 + 1 × 161 + 𝐷 × 160 

       = (𝐹01𝐷)16 

--------------------------------------------------------------------------------------- 

 

 


