
 

Number Theory 

1 
 

 ةـابعـالسالمحاضرة 

 

 :Prime Numbers الاعداد الاولية

تكمن اهمية الاعداد الاولية في تطبيقاتها الهندسية من جهة، واعتبارها حجر الاساس في بناء الاعداد  

 الصحيحة من جهة اخرى.

--------------------------------------------------------------------------------------------

 تعريف: 

2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19,…..                 

 

---------------------------------------------------------------------------------------- 

  ملاحظة:

 Compositeوليس عدداً اولياً يقال له رقم مركب أو مؤلف ) 1أي عدد صحيح أكبر من  -1

number) 

 هي 100من  الاعداد الاولية التي أصغر -2

 

---------------------------------------------------------------------------------------- 

 امثلـة:

عدد مؤلف لأنه يقبل القسمة  6كلها اولية، بينما  23 ,19 ,17 ,13 ,11 ,7 ,5 ,3 ,2بالأعداد  -1

 .2على 

2- 𝟓! +  . لاحظ 2عدد مؤلف لأنه يقبل القسمة على  𝟐
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1 < 61 < 5! + 2 & 5! + 2 = 2(61) 

𝑖.e. 5! + 2 = 5.4.3.2.1 + 2 = 2(5.4.3.1 + 1) =    للتوضيح:                     (61)2

 

3- 𝟓! +  . لاحظ 3عدد مؤلف لأنه يقبل القسمة على   𝟐

1 < 41 < 5! + 3 & 5! + 3 = 3(41). 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

𝑛اذا كان  (:41مبرهنة ) > ,𝑎عدد مؤلف اذا وفقط اذا وجد  n، فأن 2 𝑏 ∈ 𝑍 بحيث أن ،𝑛 = 𝑎𝑏، 

 1 < 𝑎 < 𝑛 ،1 < 𝑏 < 𝑛 . يسمى كل منa, b  عامل من عواملn. 

 البرهان:

 

 

---------------------------------------------------------------------------------------- 

 ملاحظـة:
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--------------------------------------------------------------------------------------- 

 تعريف: 

 

------------------------------------------------------------------------------------------- 
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𝑷𝒏  (:51مبرهنة ) ≤ 𝟐𝟐𝒏−𝟏
𝒏لكل   ∈ 𝑵∗. 

------------------------------------------------------------------------------------------- 

 (:3نتيجـة )

 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

 (:61مبرهنة )

 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

 (:71مبرهنة )  

 

𝑛)ج( اذا كان  > 1, 𝑎 > 𝑎𝑛عددين صحيحين وكان  1 − عدد  nو   a=2عددا اولياً، فان   1

 اولي.

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

 (:4نتيجـة )

 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

 (:5نتيجـة )

 

𝑝بحيث ان  pعدد مؤلف وعليه يوجد عدد اولي  nعدد غير اولي. اذا   nنفرض ان  البرهان: ∖ 𝑛 

    𝑝 ≤ √𝑛 ( وهذا تناقض.4وحسب نتيجة ،) 

------------------------------------------------------------------------------------------- 
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 عدد اولي 257أثبت أن  -1 مثال:

∵ 𝟏𝟔 < √𝟐𝟓𝟕  < 𝟏𝟕 

 .13 ,11 ,7 ,5 ,3 ,2هي  257√الاعداد الاولية اقل او تساوي 

257= 128(2) + 1 

257= 85(3) + 2 

257= 51(5) + 2 

257= 36(7) + 5 

257= 23(11) + 4 

257= 9(13) + 10 

 ، فهو عدد اولي.13 ,11 ,7 ,5 ,3 ,2لايقبل القسمة على اي من ∴257 

 ؟عدد اولي 175 هل العدد-2

∵ 𝟏𝟑 < √𝟏𝟕𝟓  < 𝟏𝟒 

 .11 ,7 ,5 ,3 ,2هي  175√الاعداد الاولية اقل او تساوي 

175= 87(2) + 1 

175= 58(3) + 3 

175= 35(5) + 0 

 .عدد اوليليس  175وعليه فأن  ،5قبل القسمة على ي  ∴175

------------------------------------------------------------------------------------------- 

H.W.: 1- الاتية اعداداً اولية: داعدالا هل 

1-   13345      2- 239      3- 461      4- 307  


