
( هو تقدير غير متحيز للوسط y( : في المعاينة العشوائية البسيطة اثبت ان الوسط الحسابي للعينة )1نظرية )
YyE( اي هل ان Yالحسابي للمجتمع ) )( . 

لغرض تسليط الضوء بشكل اكبر على هذا البرهان كونه يمثل الركيزة الاساسية للعديد من البراهين  البرهان :
 سوف نقوم ببرهنته مع اعطاء مثال عددي لزيادة التوضيح .

YyEالبرهان :  )(  المثال: لنفرض انه لدينا مجتمع مؤلف من ثلاث مفردات
(3N بالقياسات )3,2,1Y  فاذا قمنا بسحب عينة ،
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 اذا بنفس الطريقة يمكننا القول بان :
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Nولو نظرنا الى المثال العددي لأمكننا القول بان 
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مجتمع  من( nتمثل عدد العينات الممكن سحبها بحجم )

)(( وان Nحجمه ) iyP  يمثل احتمالية سحب أي عينة
( من nمن العينات المكونة نتيجة سحب عينة بحجم )

 ( اذاً :Nمجتمع حجمه )
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 الطرف الايسر :
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 اذاً تبين لنا ان : 
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 لكي نبين صحة القاعدة الاتية :
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ان المقدار الذي في البسط يمثل حاصل جمع كافة 
، وهناك المفردات الظاهرة في جميع العينات المسحوبة 

قاعدة تقول بان مجوع مفردات العينات المسحوبة من 
ظهور أي مفردة ( تساوي عدد مرات nالمجتمع بحجم )

في العينات المسحوبة مضروباً في مجموع مفردات 
 المجتمع ، أي ان :
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)(اذ انه مثلًا :  31y  تمثل المفردة الاولى من العينة الثالثة

)(، وان  12y  تمثل المفردة الثانية من العينة الاولى . وهكذا
 .. اذاً :
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 اي ان القاعدة الرياضية صحيحة .













N

i

iY
nNn

N

NN

nNnn

n 1)!()!1(

)!1(

)!1(

)!()!1(1 

YY
N

yE
N

i

i  
1

1
)( 

 
 ( : 1برهان ثاني لنظرية )
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( من 1nيمكن سحبه هو ) السؤال المطروح هنا : كم من العينات الممكن تكوينها، وبما ان اقل حجم عينة
 (  اذا فان عدد العينات الممكن تكوينها هي :Nمجتمع حجمه )
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( فان احتمال ظهور اي عينة من هذه العينات هو Nوبما ان عدد العينات هو )
N
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نتيجة :في المعاينة العشوائية البسيطة اثبت ان القيمة المتوقعة للمجموع الكلي التقديري تساوي المجموع 
 الكلي الحقيقي ، اي اثبت ان : 

  YYE ˆ . 
 البرهان :
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